GROUPEMENT B 2001

EXERCICE 1
1°) Epreuve de Bernoulli : succes : la piece est conforme : p=0,9 ; échec: la
piece n'est pas conforme.
On réalise n = 10 fois cette épreuve de maniére indépendante (stock assez
important pour que I'on puisse assimiler ce prélévement a un tirage avec remise).
X compte le hombre de succes au cours des 10 réalisations, donc X suit
#(10:0,9).
2°)P(X =8)=P(X=8)+P(X=9)+P(X=10)

= €, 09°0,1%+ ¢ 09°0,1+ €7 0,9%

= 0,930
La probabilité que 8 pieces au moins soient conforment dans un lot de 10 est de
0,930.

1°) M suit /(250 :1.94) donc M="-2%0 (v 10 1),
246-250 — 254-250

P(246 < M < 254) = P <M<

(246 < M < 254) [ Toa <M< j

=P(-2,06< M <2,06)
=P(M <2,06)-P(M < -2,06)
m(2,06) - n(- 2,06)
1(2,06) - (1 - (2,06))
=2n(2,06)-1
=2x09803-1
= 0,9606
= 0,961
La probabilité que la longueur de la piece prélevée au hasard soit comprise entre
246 et 254 mm est de 0,961.
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2°) N suit .7 (150 :1,52) donc N =

suit .7(0 ;1).

147 -150
1,52
=P(-197<N <197)
P(N <197)-P(N<-197)
m(1,97) - n(- 1,97)
n(1,97) - (1 - n(1,97))
=2m(197)-1
=2x09756 -1
=0,9512
= (0,951
La probabilité que la largeur de la piece prélevée au hasard soit comprise entre
147 et 153 mm est de 0,951.
3°) P((246 < M < 254) (147 <N <153))

= P(246 < M < 254) x P(147 < N < 153) car M et N sont indépendantes.
= 0,9606 x 0,9512

<N<

153-150)

P(147 <N < 153)= P
1,52

= 0,914
La probabilité qu'une piece soit conforme est bien de 0,914.
PARTIE C:
1°)
A % ¢ P(A)=06
06 C P(B)=1-P(A)=0,4
0879 P(C/A)=0.914

8 < c P(C/B) = 0,879
¢
2°)P(C n A) = P(A) x P(C/A) = 0,6 x 0,914 = 0,914
P(C n B) = P(B) x P(C/B) = 0,4 x 0,879 = 0,352
3°)P(C)=P(CNA)+P(CNB)=0548+0,352=0,9.
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EXERCICE 2 :
1°)y' -2y =0(Eo)
a(x)=letb(x)=-2
" b(x)
G est une primitive de x I—)@ = - 2 donc 6(x) = - 2x
La solution générale de (Eo) est yo(x) = ke ™ = ke? k ¢ R.
2°) h(x) = xe®
h'(x) = e?(2x + 1)
h'(x) - 2 h(x) = e?(2x + 1) - 2xe® = e*
Donc h est une solution de (Ep).
3°) La solution générale de (E) est : y(x) = yo(x) + h(x) = ke? + xe? = e®(k + x)
4°) f solution de (E) donc f(x) = e®(k + x)
;8; '_(l}k = - 1 donc f(x) = e*(x - 1)

lim (X*1)=+oo

X >+ oo
i -+ .
1°)a) xl_'f[‘m 2X = + o0 , lim f(x) =+
. X _ lim e =+c0 | x>+
Xllm e =+ | L
— + o0
b) f(x) = xe® - e**
lim xe®=0
X — - o0
lim 2x=- .
o * lim f(x)=0
li X_o lim eZXZO X -
le eX= s
— -0

c) y = 0 est asymptote horizontale a % en - .
2°)a) f(x) = (x - 1)e*
fi(x)=e®(2x-2+1)=e®(2x - 1)

1
b) f'(x) >0 o e®(2x - 1) > 0e2x-120ex27
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3°)a) Onsait que e’ =1+ 1+ % + T€+1‘3el(1‘) avec XIi_r}no g(x)=0

X

><Iim02x = 0 donc on peut utilise le dl de t ~ e pour déterminer celui de x — e?
-
2x 2 4 3 3 :
e =14+2x+2x% +7—x° + x° gp(x) avec lim €(x)=0
3 x—0

4 4
b) (x - 1)(1 + 2x + 2x? +§x3)=x+2x2 +2x3-1-2x - 2x? -§X3+X382(X)

2
z-1-x+=x>+ x> e3(x) avec lim e3(x) =0
3 x—0

2
f(x)=-1-x+ 5 x3 + x3 g(x) avec x“_")no g(x)=0

¢) L'équation de la tangente T a % est donnée par la partie réguliére de degrés 1
dudl§def:T:y=-1-x.
Position de T par rapport a % pour x proche de O :
f(x)+1+x=§x3+x3s(x)
Pour x proche de O :

. x20<:§x3204:>f(x)2—1-x

% est au dessus de T.
. x20<:>§x3S0<:>f(x)S-1—x
%; est au dessous de T.
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1°)I(0) = [ f(x)dx = [0 (x - 1)e?dx

u(x)=x-1 u(x)=1
V(x) = e v(x) = % e
I(0) = B e?(x 1)1)c - Lo Sedx
= -%—%(a— 1)e? - [%ezx}z

1
2°)a) lim 0e?“=0et lim e?*=0donc lim I(a)=-

o — - o — -o0 o — -

b) I(c) représente |'opposé de I(aide du domaine D : = {M(x )/ {
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